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1. (30 puan) xza—z + yza—z = 2(x+ y)z kismi tiirevli denkleminin x = 2y, z = 1, x > 0 baslangi¢ egrisinden gecen
X Y
¢Oziimiiniin (a) tek oldugunu gosterin, (b) ¢dziimiinii bulun.

Coziim:
(@ P(x,y,2) = x2 Qx,y,2) = yz, R(x,y,2) =2(x+y)z, x() =2t, y(t) = t, z(t) = 1, £ > 0 alahm.
d dx
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2. 30puan) u;=u+ ui, u(0,x) = x>+ x Cauchy probleminin orijin etrafinda taniml analitik ¢6zlimiiniin seri
aciiiminin dercesi ikiden kiiciik veya esit terimlerini bulun.

Coziim:
u©,0)=x>+x,  uy0,x)=2x+1,  Ug(0,x)=2

u(0,0) =0, ux(0,0) =1, Uxx(0,0) =2
Ur=u+ u)zc => Upy = Uy +2Ux Uyy
ut(O) 0) = 1) ulx(OyO) = 5

Upr = Ur+2Ux Uyt u;+(0,0)=1+2-1-5=11

1 1 1
u(t,x) =u(0,0) + u,(0,0)x + u(0,0) t + Eum(o, 0)x* + ﬁum(o, 0)xt+ Eut,(O,O) 4
Cevap:

11
ult,x) =x+ t+x>+5xt+ ?t2+---




3. (20 puan) Z? Zx+2zy =0, z(x,0) = 2x + 1 denkleminin (x, y) diizlemindeki z = —1 ve z = 1 karakteristik dogru-
larinin denklemlerini bulun ve ¢izin.

Coziim:
dx dy dz 9 9
_ZZT:T:L”:ZZCI’ Up=X—2°Yy=C = z2=2(x—-2Y)+1
z

(x, y) diizleminde karakteristik egriler

Zo—l
2

Z0=2xp+1, x—zgy:xoz

Zp=—-1= x-y=-1

Zp=1= x-y=0




4. (20 puan) (y —2z)zx + (z— x)zy = x — y denkleminin genel ¢oziimiini bulun.

Coziim:
dx+dy+dz=0 = uy=x+y+z=oq

xdx+ydy+zdz=0 = u,=x*+y*+z2° =,

Genel ¢6ziim:

F(u,up) =0 = F(x+y+2,x*+y*+2%) =0




